Chapitre 2

Partie 3 : Principe de récurrence - Exercices

Exercice 1 Suite et récurrence
Soit (Uy,) la suite définie par :

Uy=2
U,1=0,6U,+4 pourtoutneN

1. Démontrer par récurrence que U, <10
pour tout entier naturel n .

2. On considére la suite (V,,), définie par
Va,=U,—-10

(a) Montrer que la suite (V,) est géo-
métrique. Déterminer son terme
initial et sa raison

(b) Déterminer l'expression de V,, en
fonction de n. En déduire celle de
(Un)

Exercice 2
Soit (un) la suite définie pour tout entier na-
turel n par

u0=1
Up+rl1 =Up+2n+3

Démontrer par récurrence que: u,, = (n+1)?

Exercice 3 W
Soit (un) la suite définie pour tout n e N par

Ug=2
Up+1=2Up—3

Montrer par récurrence que la suite (u,,) est
strictement croissante.

Exercice 4 W
Soit (uy) la suite définie, pour tout entier na-

turel n, par :
Uy =2
1
Upr1=1+—

Upn

Démontrer par récurrence que, pour tout

3
nEN,ESunSZ.

Exercice 5 W
Soit (uy) la suite définie, pour tout entier na-

turel n, par :
Ug =0
" 1
el =57 ™

Démontrer par récurrence que, pour tout
n

entier naturel n, u, = ——
n+1

Exercice6 WW
Soit n € N*. On note 22, la proposition sui-
vante :

B nn+1)2n+1)
_T

12+2243%+...+n°

Démontrer que 27, est vrai pour tout neN

Exercice 7 W
Soit n € N. On note 2, la proposition sui-
vante : "Pour tout réel x strictement positif,
1+x)"=1+nx

Démontrer que 27, est vrai pour tout neN
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